Varianta 3

Subiectul 1.
a) |@L-i)
b) Distana ciutati este v/2

¢) Ecuaia tangentei inP la hiperboi este x—y =1.

d) PunctulC apatine cercului = a=2.
€) Aria ciutat este S,;. =2.

f) a=-1, b=0.

=4

Subiectul I1.

1

a) x=0.

b) 0.

o) (fof)1)=o0.

d) Probabilitatea ceriiteste —.

arinN

e In z, avem: 0+1+..+7=4.

2.

a) f'(x)zﬁ, pentru xOR .

1
b) If'(x)dx:lnf.
3 3
c) Pentru x0[0,), avem f'(x)=0, decif este strict crestoare pe [0, ).

d) fim- W= -f@)_1
-1 x-1 2
€) Fungia f are un singur punct de extrem logighknume x=0.

Subiectul I11.
a) Evident.
b) Evident, A BOM,(N) = A+BIOM,(N), suma a daunumere naturale fiind

un nundr natural.

c) Evident, A BOM,(N) = ABOM,(N),

d) defE)=1.
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el C=/0 0 O0|[OM arerangul 1, iatD={0 1 0|OM are rangul 2.
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f) de{E)=1#0, deci E este o matrice inversabin M,(R).

1 1 -2 g
E_lzr(E)DED:ED: e, e, &,|0M, deoarece-20N .
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g) PresupunemacX are o linie cu cel gin dowi elemente nenule.
Fara a restrange generalitatea, putem considemmima linie a matriceiX este

X
(@ b c), cua,bN".Notimcu | y| prima coloaaa matricei X *.
z
Facand efectiv inmuirea, obinem x#0 si y#0, deci ax+by+cz=2,
contraditie cu ax+by+cz=1.

Rezult ca fiecare linie a matriceX are exact un element nenul.
Analog oltinem @ si fiecare coload a lui X cortine un singur element nenul.
Asadar X are exact trei elemente nenule, situate pesiipé coloane diferite.

Fie a,B,yON' aceste trei elemente. Atundet{X)=ofy sau defX)=-afy. si
deoarecedef{X X )= defX ) m@et(X ) =1, deducema det(X) O{-1,1} si de aici
o =B =y=1, de unde rezutconcluzia.

Subiectul 1V.
a

a) f'(x)=In a-—, x>0.

b) f(a)=0, f'(a)=Ina-1.

¢) Alcatuind tabelul de varig al fundiei u:(0,«) -~ R, u(x)=x-eln x

se deduceix x=e€ estepunct de minim global pentru futie u, de unde rezuit
concluzia.

d) f(x)=0, OxO(0,©) - x=a este punct de minim pentru fufxf.

Din teorema luFermat rezulici f'(a)=Ina-1=0, deci a=e.

Reciproc, din punctut) deducemzpentrua=e avem f(x)20, 0 x0(0,).

Tn consecird, soltia este a =¢€.

€) Integrand pe intervalu[L 2] inegalitatea ofinuti la c), rezul concluzia.

D)
f) €=x" < xlne=ellnx - u(x)=0 - x=e.

g) Inlocuind in ¢) x cu fiecare din numereleb, c, d si folosind f), okinem
b=c=d=e.



